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ช่ือ นามสกุล_____________________________เลขประจําตัว_______________ เลขที่ Cr58_______ 
 

1. จงพิสูจนวา ถากําหนดให a และ b เปนจํานวนเต็มบวกคู แลว 
 gcd(a,b) = 2gcd(a/2,b/2).  (5 คะแนน) 

 
 
 
 
 
 
 
 

2. จงพิสูจนโดยแสดงการพิสูจน หรือ ขัดแยงโดยการยกตัวอยาง วาขอตอไปนี้เปนจริงหรือไม (5 คะแนน) 
ถากําหนดให a b และ c เปนจํานวนเต็ม ที่ gcd(a,b) = 1 และ gcd(b,c) = 1 แลว gcd(a,c) = 1 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

3. จงพิสูจนโดยแสดงการพิสูจน หรือ ขัดแยงโดยการยกตัวอยาง วาขอตอไปนี้เปนจริงหรือไม (5 คะแนน) 
ถากําหนดให a b และ c เปนจํานวนเต็ม ที่ c | a และ c | b แลว c | (ma + nb) สําหรับทุกจํานวนเต็ม 
m และ n 
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ช่ือ นามสกุล_____________________________เลขประจําตัว_______________ เลขที่ Cr58_______ 

หนาที่ 2 จากจํานวนทั้งหมด 7 หนา 

4. กําหนดให a b และ n > 0 เปนจํานวนเต็ม จงพิสูจนวา 
 a ≡ b (mod n) ก็ตอเมื่อ n | (a-b) (10 คะแนน) 
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ช่ือ นามสกุล_____________________________เลขประจําตัว_______________ เลขที่ Cr58_______ 

หนาที่ 3 จากจํานวนทั้งหมด 7 หนา 

5. จงหาผลเฉลย x y และ z ที่เปนจํานวนเต็ม ทั้งหมด ที่ทําให 29x + 11y - 16z = 7 เปนจริงโดยการ
แสดงวิธีคํานวณอยางละเอียด (15 คะแนน) 
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ช่ือ นามสกุล_____________________________เลขประจําตัว_______________ เลขที่ Cr58_______ 

หนาที่ 4 จากจํานวนทั้งหมด 7 หนา 

6. กําหนดให x เปนเลขจํานวนเต็มบวก จงหาคาของ x ที่เปนไปไดทั้งหมดที่ทําให 
 105 ≡ 21 (mod x) เปนจริง (5 คะแนน) 
 
 
 
 
 
 
 
 
7. ถาเราทราบวา m เปนจํานวนเต็มบวกที่มากกวา 1 และ (5)-1 mod m = 3 และ (2)-1 mod m = 4.  

จงหาคาของ m ที่นอยที่สุดที่ทําให สมการทั้งสองเปนจริง (5 คะแนน) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
8. จากทฤษฎีบทเล็กของแฟรมาต (Fermat’s little theorem) กําหนดให a เปนจํานวนเต็มบวก และให p 

เปนจํานวนเฉพาะ ถา gcd(a,p) = 1 แลว ap ≡ 1 (mod p). 
จากความรูของทฤษฎีดังกลาว จงคํานวณหาคาของ 5290 mod 13. (5 คะแนน) 
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ช่ือ นามสกุล_____________________________เลขประจําตัว_______________ เลขที่ Cr58_______ 

หนาที่ 5 จากจํานวนทั้งหมด 7 หนา 

9. จงหาคาของ จํานวนเต็มบวกที่นอยที่สุด b ที่ทําให ขอกําหนดทั้งหมดเปนจริงพรอมกัน 
b ≡ 1 (mod 3) 
b ≡ 2 (mod 7) 
b ≡ 9 (mod 5) 
b ≡ 6 (mod 2) (10 คะแนน) 
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ช่ือ นามสกุล_____________________________เลขประจําตัว_______________ เลขที่ Cr58_______ 

หนาที่ 6 จากจํานวนทั้งหมด 7 หนา 

10. จงพิสูจนวา สําหรับจํานวนเต็ม a และ b ที่ b > 0 แลว จะมีจํานวนเต็ม p และ q เพียงคูเดียวที่  
a = pb + q, โดยที่ 0 ≤ q < b. (10 คะแนน) 
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ช่ือ นามสกุล_____________________________เลขประจําตัว_______________ เลขที่ Cr58_______ 

หนาที่ 7 จากจํานวนทั้งหมด 7 หนา 

11. จงพิสูจนวา เมื่อ p เปนจํานวนเฉพาะ แลว √p จะตองเปนจํานวนอตรรกยะ (irrational) เสมอ (5 คะแนน) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
12. จงอธิบายใหเห็นวา ถา gcd(a,b) > 1 แลว inverse ของ a modulo b ไมมี (ในความเปนจริง

หมายความวา inverse มีไดหลายคา แตไมจําเปนตองอยูใน modulo class เดียวกัน  (10 คะแนน) 
 


