
ตนไมคนหาแบบทวิภาค
(Binary Search Tree)
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หัวขอ
นิยามตนไมคนหาแบบทวิภาค
โครงสรางของตนไมคนหาแบบทวิภาค
บรกิารตาง ๆ 

การคนหาขอมูล ตัวนอยสุด ตัวมากสุด
การเพิ่ม
การลบ
การเรยีงลําดับขอมูลโดยใชตนไมคนหาแบบทวิภาค

การสรางเซตและคอลเลก็ชัน
ดวยตนไมคนหาแบบทวิภาค
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ตนไมคนหาแบบทวิภาค
• เปนตนไมแบบทวภิาค
• เก็บขอมูลตามปม
• ขอมูลในตนไมยอยทางซายตองนอยกวาขอมูลทีร่าก
• ขอมูลในตนไมยอยทางขวาตองมากกวาขอมูลทีร่าก
• ตนไมยอยทกุ ๆ ตนตองเปน binary search tree ดวย
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การแวะผานแบบตามลําดับ
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ขอมูลชุดเดียวกันเกบ็ไดหลายแบบ

2log 1n h n≤ ≤ −⎢ ⎥⎣ ⎦
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class BSTree
public class BSTree extends BinaryTree {

int size;

public BSTree() {}
public int size() { return size; }
public boolean isEmpty() { return size == 0; }

int compare(Object a, Object b) {
return ((Comparable)a).compareTo(b);

}

public Object get(Object e) {...}
public Object getMin() {...}
public Object getMax() {...}
public void add(Object e) {...}
public void remove(Object e) {...}
public static treeSort(Object[] data) {...}
...
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การคนหาขอมูล

• ใชการแวะผานตนไม คอย ๆ เปรยีบเทียบ
• ใชกฎการจัดเกบ็ชวยในการคน

2

1 9

4

3 5

O(h)

© S. Prasitjutrakul 2006 04/10/49 8

get : การคนหาขอมูล
public class BSTree extends BinaryTree {

...
public Object get(Object e) {

Node node = getNode(root, e);
return node == null ? null : node.element;

}
Node getNode(Node r, Object e) {

while (r != null) {
int cmp = compare(e, r.element);
if (cmp == 0) return r;
if (cmp < 0)

r = r.left;
else

r = r.right;
}
return null;

}
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การคนหาขอมูลแบบเวียนเกิด

public class BSTree extends BinaryTree {
...
Node getNode(Node r, Object e) {

if (r == null) return null;
int cmp = compare(e, r.element);
if (cmp == 0) return r;
if (cmp < 0)

return getNode(r.left, e);
else

return getNode(r.right, e);
}

x
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getMin : การคนหาขอมูลตัวนอยสุด
• ปมใดมีลกูทางซาย ยอมมีขอมูลที่นอยกวา
• หาตัวนอยสุด ทําไดโดยเริ่มที่รากแลวลงไปทางซาย

จนกวาจะพบปมที่ไมมีลกูซาย

public Object getMin() {
Node r = root;
if (r == null) return null;
while (r.left != null) {

r = r.left;
}
return r.element;

}
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getMax : การคนหาขอมูลตัวมากสุด
• ปมใดมีลกูทางขวา ยอมมีขอมลูที่มากกวา
• หาตัวมากสุด ทําไดโดยเริ่มที่รากแลวลงไปทางขวา

จนกวาจะพบปมที่ไมมีลกูขวา

public Object getMax() {
Node r = root;
if (r == null) return null;
while (r.right != null) {

r = r.right;
}
return r.element;

}

20

2

15 40

25 54

5 47 60

O(h)

© S. Prasitjutrakul 2006 04/10/49 12

การเพิ่มขอมูล

• สรางปมใหม, เพิ่มเขาในตนไม
• เพิ่มเปนใบใหม ณ ตําแหนงที่ไดจากการคน

20

2

15 40

25 54

5 47 60

O(h)



© S. Prasitjutrakul 2006 04/10/49 13

public void add(Object e) {
Node newNode = new Node(e, null, null);
if (root == null) root = newNode;
else {

Node p = null, r = root;
while( r != null ) {

int cmp = compare(e, r.element);
if      (cmp < 0) {p = r; r = r.left;}
else if (cmp > 0) {p = r; r = r.right;}
else return;

}
if (compare(e, p.element) < 0)

p.left = newNode;
else

p.right = newNode;
}
++size;

}

add : การเพิ่มขอมูล
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การเพิ่มขอมูลแบบเวยีนเกิด
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add : แบบเวียนเกิด

public void add(Object e) {
root = add(root, e);

}
Node add(Node r, Object e) {

if (r == null) {
r = new Node(e, null, null);
++size;

} else {
int cmp = compare(e, r.element);
if (cmp < 0)

r.left = add(r.left, e);
else if (cmp > 0)

r.right = add(r.right, e);
}
return r;

}
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ลักษณะของตนไมขึ้นกับลําดับการเพิ่ม

1, 2, 6, 3, 5 2, 1, 5, 3, 6  

ความสูงของตนไมขึ้นกับลําดบั
ของขอมูลที่เพิ่มใสตนไม
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การลบขอมูล

• คนหาปมที่เก็บขอมูลที่ตองการลบ
• ลบปมที่เก็บขอมลูนั้น หรอืลบขอมูลในปมนัน้
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remove : แบบเวียนเกิด
public void remove(Object e) {

root = remove(root, e);
}
Node remove(Node r, Object e) {

if (r == null) return r;
int cmp = compare(e, r.element);
if (cmp < 0) {

r.left = remove(r.left, e);
} else if (cmp > 0) {

r.right = remove(r.right, e);
} else {

// พบแลว ลบท่ีน่ี

}
return r;

}
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Node remove(Node r, Object e) {
...
} else {

if (r.left == null || r.right == null) {
r = (r.left == null ? r.right : r.left);
--size;

} else {
Node m = r.right;
while (m.left != null) m = m.left;
r.element = m.element;
r.right = remove(r.right, m.element);

}
}
return r;

}

remove : แบบเวียนเกิด
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ตนไม BSTree ที่สรางจากขอมลูสุม
• ตนไมที่เก็บขอมลู n ตัว
• ชวงของความสูง : ⎣log2 n⎦ ≤ h ≤ n – 1

• ถาสรางจากขอมลูสุม สามารถวิเคราะหไดวา
– ความลึกเฉลี่ยของปมภายใน ≈ 1.39 log2 n

– ความลึกเฉลี่ยของ null ≈ 2 + 1.39 log2 n

– ความสูง (ความลึกของใบลางสุด) ≈ 2.99 log2 n

Devroye, L. 1986. A note on the height of binary search trees. J. ACM 33, 489–498.
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เวลาการทํางานของการเพิ่ม ลบ คน
• get, getMin, getMax, add, remove : O(h)
• ตนไมมีความสูงในชวง  ⎣log2n⎦ ≤ h ≤ n – 1 
• กรณีเร็วสุด (ตนไมเต้ียสุด) : O( log n )
• กรณีชาสดุ (ตนไมสูงสดุ) : O( n )
• กรณีเฉลี่ย (เมือ่ตนไมสรางจากขอมลูสุม) : O(log n) 
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การเรยีงลําดับขอมูลแบบตนไม
• นําขอมูลทั้งหมด มาสรางตนไมคนหาแบบทวิภาค
• แวะผานตนไมนี้แบบตามลําดับ

2, 1, 5, 3, 6  

1 2 3 5 6



© S. Prasitjutrakul 2006 04/10/49 23

treeSort : การเรียงลําดับขอมูล
public class BSTree extends BinaryTree { 

...
public static void treeSort(final Object[] data) { 

BSTree t = new BSTree();
for (int i=0; i<data.length; i++) {

t.add(data[i]);
}
t.inOrder(new Visitor() {

int k = 0;
public void visit(Object e) {

data[k++] = e;
} } );

}
...     

เพิ่ม n ครั้งใชเวลา O(n log n)

แวะผาน n ปม ใชเวลา O(n)

O(n log n)
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การสรางเซตดวย BSTree
public class BSTSet implements Set {

protected BSTree tree = new BSTree();
public int size() {

return tree.size();
}
public boolean isEmpty() {

return tree.isEmpty();
}
public boolean contains(Object e) {

return tree.get(e) != null;
}
public void add(Object e) {

tree.add(e);
}
public void remove(Object e) {

tree.remove(e);
}

}

BSTree ไมเกบ็ตัวซ้าํอยูแลว
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Node add(Node r, Object e) {
if (r == null) {

r = new Node(e, null, null);
++size;

} else {
int cmp = compare(e, r.element);
if (cmp <= 0)

r.left = add(r.left, e);
else

r.right = add(r.right, e);
}
return r;

}
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การสรางคอลเล็กชันดวย BSTree
• ปรบัให BSTree เกบ็ตัวซ้ํา โดยใหไปเพิ่มทางซาย
• ถามีการลบ ตัวซ้ําอาจอยูทางขวากไ็ด (กไ็มเปนไร)
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สรปุ
ตนไมคนหาแบบทวิภาคมีจัดเก็บขอมูลโดยอาศัยการ
เปรียบเทียบความมากกวานอยกวาของขอมูล
สามารถลดปรมิาณขอมูลที่ตองพิจารณาไดทีละมากๆ 
ระหวางการเพิ่ม ลบ และคนหา
เวลาการทํางานขึ้นกบัลกัษณะของตนไม
โชคดีทํางานเร็ว O(log n), โชครายทาํงานชา O(n)
เปนโครงสรางพื้นฐานของโครงสรางขอมลูอื่น ๆ ที่
ซับซอนและมปีระสิทธิภาพกวา


